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Ïîëíûå òåîðèè è ïîðÿäîê

Îïðåäåëåíèå

Ïóñòü L � ÿçûê. Òåîðèþ T ÿçûêà L áóäåì íàçûâàòü ïîëíîé, åñëè
äëÿ ëþáîé ôîðìóëû ϕ ÿçûêà L ëèáî T ` ϕ, ëèáî T `eϕ.

Îïðåäåëåíèå

Äâóìåñòíûé ïðåäèêàòíûé ñèìâîë ≤(2) ñî ñëåäóþùèìè àêñèîìàìè:

1 ∀x (x ≤ x) (ðåôëåêñèâíîñòü),
2 ∀x∀y ∀z (x ≤ y) ∧ (y ≤ z) → (x ≤ z) (òðàíçèòèâíîñòü),
3 ∀x∀y (x ≤ y) ∧ (y ≤ x) → (x = y) (àíòèñèììåòðè÷íîñòü)

áóäåì íàçûâàòü îòíîøåíèåì ïîðÿäêà. Òåîðèþ, ñîäåðæàùóþ ýòè
àêñèîìû, áóäåì íàçûâàòü òåîðèåé ëèíåéíî óïîðÿäî÷åííîãî
ìíîæåñòâà, à ñîîòâåòñòâóþùóþ ìîäåëü � ìîäåëüþ ëèíåéíî
óïîðÿäî÷åííîãî ìíîæåñòâà.
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Àêñèîìû ìàêñèìóìà

Çàïèøåì ìíîæåñòâî àêñèîì A1 äëÿ ñèìâîëà max:
1 ∀x∀y max(x, y) = max(y, x),
2 ∀x∀y max(x, y) = x ∨ max(x, y) = y,

3 ∀x∀y ∀z max(x, max(y, z)) = max(max(x, y), z).

Þ. Ñ. Äâîðæåöêèé Îïèñàíèå ïîëíûõ òåîðèé ìèíèìàêñíûõ àëãåáðàè÷åñêèõ ñèñòåì



Îñíîâíûå îïðåäåëåíèÿ òåîðèè ìîäåëåé
Ïîëíûå òåîðèè ìèíèìàêñíûõ ñèñòåì
Ñëó÷àé íåòðàíçèòèâíîãî ìàêñèìóìà

Èäåìïîòåíòíîñòü

Óòâåðæäåíèå

Ïðåäëîæåíèå ∀x max(x, x) = x (àêñèîìà èäåìïîòåíòíîñòè) ñëåäóåò
èç íàáîðà àêñèîì A1.
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Êëàññèôèêàöèÿ òåîðèé

Òåîðåìà

T (L) = {T0, T1, T2, . . . , Tn, . . .} ∪ T∞ , ãäå Ti äëÿ i ∈ Z+ � òåîðèÿ
îäíîé ìîäåëè ëèíåéíî óïîðÿäî÷åííîãî ìíîæåñòâà èç i ýëåìíåòîâ,
ãäå ñèìâîë max èíòåðïðåòèðóåòñÿ åñòåñòâåííûì îáðàçîì.
Òåîðèè èç ìíîæåñòâà T∞ � òåîðèè áåñêîíå÷íûõ ëèíåéíî
óïîðÿäî÷åííûõ ìíîæåñòâ, ãäå ñèìâîë max èíòåðïðåòèðóåòñÿ
åñòåñòâåííûì îáðàçîì.
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Àêñèîìû ìàêñèìóìà

Ðàññìîòðèì äðóãîå ìíîæåñòâî àêñèîì A2:
1 ∀x∀y max(x, y) = max(y, x),
2 ∀x∀y max(x, y) = x ∨ max(x, y) = y,
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Óòâåðæäåíèå
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Êëàññèôèêàöèÿ ïîëíûõ òåîðèé

Òåîðåìà

Ìíîæåñòâî ïîëíûõ òåîðèé ÿçûêà L ìîæíî ïðåäñòàâèòü â âèäå
T (L) = T0 ∪ T1 ∪ T2 ∪ . . . ∪ Tn ∪ . . . ∪ T∞, ãäå Ti äëÿ i ∈ Z+ � òåîðèè
ïîëíûõ îðèåíòèðîâàííûõ ãðàôîâ ñ n âåðøèíàìè ñ ïåòëÿìè è áåç
êðàòíûõ ð¼áåð, â êîòîðûõ äåéñòâèå ñèìâîëà max íà ýëåìåíòàõ
èíòåðïðåòðóåòñÿ êàê íàïðàâëåíèå ðåáðà ãðàôà.
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Áëàãîäàðíîñòè

Õî÷ó ïîáëàãîäàðèòü ñâîåãî íàó÷íîãî ðóêîâîäèòåëÿ Ðåìåñëåííèêîâà

Âëàäèìèðà Íèêàíîðîâè÷à çà ïîñòàíîâêó çàäà÷è è âíèìàòåëüíîå

îòíîøåíèå ê ìîåé ðàáîòå è âñåõ ïðèñóòñòâóþùèõ çà âíèìàíèå!
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